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Об алгебраических солитонах Риччи на псевдоримановых  
эйнш тейново-подобных метрических группах Ли
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В последнее время активно изучаются различные обобщения мно­
гообразий Эйнштейна, например, эйнштейново-подобные (псев- 
до)римановы многообразия в смысле А. Грея [1], а также солитоны 
Риччи, впервые рассмотренные Р. Гамильтоном [2].

(Псевдо)риманово многообразие (M , g ) называется солитоном 
Риччи, если метрика g  удовлетворяет уравнению:

г = Л -g + Lx g  ,
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где г -  тензор Риччи, Л -  действительная константа, Lx g  -  произ­
водная Ли метрики g по направлению полного дифференцируемого
векторного поля x  .

Изучение однородных солитонов Риччи в общем случае является 
достаточно трудной задачей, поэтому обычно накладывают некоторые 
ограничения: либо на размерность пространства [3-5], либо на класс 
рассматриваемых векторных полей [6-9], либо на (псевдо)риманову 
метрику [10-12].

Говорят, что (псевдо)риманово многообразие принадлежит 
к классу A, если тензор Риччи является циклично параллельным, т.е.

(Vxr) (Y , Z  ) + (V7r ) (Z, X ) + (Vzr )(X  ,Y  ) = 0
для любых векторных полей x  , Y и Z .
(Псевдо)риманово многообразие принадлежит к классу B, если тен­

зор Риччи является тензором Кодацци, т.е.
(V x X  Y Z  ) = (V ^ )(  X  ,Z )

для любых векторных полей x , Y и Z .
Многообразия, принадлежащие классу A или B , являются эйнштей­

ново-подобными (псевдо)римановыми многообразиями по А. Грею [1].
В данной работе изучаются группы Ли с левоинвариантной (псев- 

до)римановой эйнштейново-подобной метрикой, которые, кроме того, 
являются солитонами Риччи. Доказано, что данный класс многообра­
зий содержит нетривиальные примеры (т.е. примеры отличные от мно­
гообразий Эйнштейна) в случае, если оператор Риччи не является диа- 
гонализируемым. Данные исследования являются продолжением 
предыдущих работ авторов по изучению солитонов Риччи и эйнштей­
ново-подобных метрик на группах Ли [7-11].

Работа выполнена при финансовой поддержке Российского фонда 
фундаментальных исследований (гранты № 16-01-00336A, № 16-31- 
00048мол_а).
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Одной из важных проблем (псевдо)римановой геометрии является 
задача об установлении связей между кривизной и алгебраической 
и топологической структурой (псевдо)риманова многообразия. Одна­
ко, в общем случае эта проблема является достаточно сложной. По­
этому естественно рассматривать данную задачу в более узком классе


