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У Д К  514.172

Д войственность для конф орм но-плоских м етрик  
неотрицательной кривизны

Е.Д . Р одионов1, В .В . С лавский2, М .В . К у р к и н а 2
1 Алт ГУ, г. Барнаул; 2Ю ГУ, г. Хант ы -М ансийск

В теории выпуклых подмножеств векторного пространства важную роль играет двойственность 
Минковского [1]. Для конформно-плоских метрик можно определить аналог этого понятия.
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Пусть ds2 = конформно-плоская метрика, заданная на расширенной плоскости x е Rn = Sn . Со-
f  (x)

поставим ей двойственную конформно-плоскую метрику ds'2 = —d— - , используя преобразование
f  (у)

F  {x, f  (x) } ^ {  У, f * ( у )}, где;
2 f  (x )V f (x) 2 f  (x)

У = x -----. - 42 , f  (У К "  Ч2|Vf(x)| |Vf (x)l'
Свойства преобразования F  .

• Если функция f  (x) от аргумента x класса C2, то и функция f  * (y ) от аргумента у  будет

также класса C2 (при условии положительности одномерной секционной кривизны).
• Главные значения одномерных секционных кривизн [3] метрик ds2 и ds’2 связаны в соответ­

ствующих точках равенством
kik* = 1 , i = 1,...,n .

• Конформно-плоская метрика положительной одномерной кривизны переходит в конформно­
плоскую метрику положительной кривизны.

• Преобразование F  иволютивно, то есть F 2 = 1.
• Преобразование F  для конформно-плоских метрик с неотрицательной одномерной секцион­

ной кривизной [2] может быть определено без требования гладкости класса C2 метрик.
Работа выполнена при поддержке грантов НШ 2263.2014.1, гранта 14.В25.31.0029 правительст­

ва РФ, РФФИ 15-41-00092 р-урал-а, 15-41-00063 р-урал-а, 15-01-06582-а, 16-01-00336.
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П рим енение ш траф ны х ф ункций в реш ении экстрем альны х задач с ограничениям и

А .В . Г ончарова , Т.В. С аж енкова
Алт ГУ, г. Барнаул

В работе представлено исследование класса функций на их принадлежность к внешним штраф­
ным функциям, для решения задач выпуклого программирования.

Здесь рассматривается задача выпуклого программирования в следующем виде: найти мини­
мум выпуклой функции f  на компакте D с  Rn , задаваемом системой неравенств g j (x) < ^  j  = 1  2  .. . , 

m, с выпуклыми функциями g j .

При этом предполагается дважды дифференцируемость функций f  и g j , и существование такой 

точки x0, что gj (x0) < 0 для всех j.

Для решения задачи методом внешних штрафных функций проводится исследование класса 
функций, введенных А.А. Капланом [1]:

Фк ( x )  =  AkX (gj ( x W g 2 ( x ) +A-2) , (L 1)
j=1

где gj (x) < 0, j  е J  , Ak > 0, Ak ^  0 при k ^  да.
m ---------------

Теорема. Функции Фк ( x )  =  AkXj-S j ( x )  +  Jg 2 ( x )  + A^:2 )  в указанных выше условиях обладают
j=1

свойствами:


