
7

Теорема. Если при 6<n<100 все собственные 2-квазимногообразия в М абелевы, тогда все 2- 
квазимногообразия в М абелевы.
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У Д К  512.54

К вазим ногообразия 2-ступенно нильпотентны х групп аксиом атического ранга
не вы ш е четы рех

А .А . Л ебедев
Алт ГУ, г. Барнаул

Зафиксируем квазимногообразие R. Условимся через (М) обозначать множество всех квази­
тождеств от n переменных х1 ,.. ,,xn , истинных в классе М. Пусть £  -  произвольное множество квази­
тождеств. Через M odR(Y) будем обозначать класс всех групп из R, в каждой из которых истинны все 
формулы из £ .

Говорят, что аксиоматический ранг квазимногообразия М  равен n относительно квазимногооб­
разия R, если n наименьшее число для которого М = M odR(TQ (М)). Если такого натурального числа n 
не существует, то, по определению, аксиоматический ранг квазимногообразия М  относительно R  ра­
вен да.

Относительно теоретико-множественного включения квазимногообразия аксиоматического 
ранга не выше n образуют решетку, которую обозначим через Щ (М). Аксиоматические ранги ква­
зимногообразий изучались многими авторами, см., например, в [1-5].

Пусть T  — множество всех гомоморфизмов у  группы G таких, что в группе y(G) ложна форму­
ла v = 1 при подстановке ^  у(хг), i = 1 ,п и (G,v) = {y(G )\y  е  T}. Через N(G,v) обозначим класс 
групп из M, в каждую из которых не вложима ни одна группа из (G,v).

Возьмем многообразие М  групп, рассмотренное ранее в [6], заданное тождествами
(V x)(x 3 =  1) ,

(V x)(V y)(V z)([x ,y ,z ] =  1) .
В работе изучались 4-порожденные группы из М, коммутант которых изоморфен Z3, либо 

Z3*Z3*Z3xZ3xZ3, либо Z3*Z3*Z3xZ3xZ3xZ3 где Z3 -  циклическая группа порядка 3. Для послед­
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них двух групп, используя теоремы из [1] было получено, что эти группы принадлежат квазимного­
образию, порожденному свободной группой F2. Также, пользуясь результатами из [5], была доказана 
следующая

Теорема. Пусть G -  4-порожденная группа из квазимногообразия М  с циклическим коммутан­
том, Ge М. Если квазимногообразие N(G,v) имеет аксиоматический ранг 4, то оно определяется ква­
зитождеством Ф = (Vx1)(Vx2)(Vx3)(Vx4)([x4,x3] = [x2,x1] & [x4,x2] = 1 & [x4,x1] =1 & [x3,x2] = 1 & 
[x3,x1] = 1 ^  [x2,x1] = 1).
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У Д К  512.54

О классе Л еви, порож денном почти абелевы м квазим ногообразием
нильпотентны х групп

В.В . Л о д ей щ и ко ва
А лт Г Т У  им. И.И. Ползунова, г. Барнаул

Для произвольного класса групп M  обозначим через L (M ) класс всех групп G , в которых

нормальное замыкание (x)G любого элемента х  из G принадлежит M . Класс L (M  ) групп будем
называть классом Леви, порожденным M  .

Классы Леви были введены в работе Л.К. Каппе [1] под влиянием работы Ф. Леви [2], в кото-
( х )Gрой дана классификация групп с абелевыми нормальными замыканиями вида ' . Р.Ф. Морсом [3]

доказано, что если M  -  многообразие групп, то L (M ) также многообразие групп. Из работы А.И.

Будкина [4] следует, что если M  -  квазимногообразие групп, то L (M  ) также является квазимногооб­
разием групп.

Как обычно, qK -  квазимногообразие, порождённое классом групп K  (пишем qG , если K = G ). 
Обозначим через N c -  многообразие нильпотентных групп ступени не выше c , через Fn (M ) -  сво­

бодную группу ранга n  в квазимногообразии M .
А.И. Будкин [4] доказал, что если K  -  произвольное множество нильпотентных групп ступени 

2 без элементов порядков 2 и 5, и в каждой группе из K  централизатор любого элемента, не принад­
лежащего центру этой группы, является абелевой подгруппой, то L (qK) с  N 3. В действительности, в 
доказательстве этого результата отсутствие элементов порядка 5 нужно было только для установле­
ния того, что всякая 3-порожденная группа из L (qK ) нильпотентна класса < 4 , поэтому в работе
А.И. Будкина и Л.В. Тараниной [5] данный результат был усилен и доказана аналогичная теорема для 
произвольного множества нильпотентных групп ступени 2 без элементов порядка 2 .

А.И. Будкиным [6], доказано, что если -  нильпотентное квазимногообразие, M  -  множество 
всех конечно-порождённых групп из M , то выполняется равенство L (qM ) = qL (M ). Там же установ­

лено, что если N  -  класс всех конечно-порождённых нильпотентных групп, N0 -  класс всех конеч­
но-порождённых нильпотентных групп без кручения, то аналогичное утверждение неверно, и спра­
ведливы строгие включения qN0 с  L (qN0 ) и qN с  L (qN ) откуда, в частности, следуют неравенства

L (qN0 ) *  qL ( N 0 ) и L (qN ) *  qL ( N  ) .


